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ÒÅÌÀ 1

Çàäà÷à 1. Äàäåíà å ôóíêöèÿòà

f(x) = 51+x + 51−x

à) Äà ñå ðåøè óðàâíåíèåòî f(x) = 10. (2 ò.)

á) Äà ñå ðåøè íåðàâåíñòâîòî f(x) > 26. (2 ò.)

â) Çà êîè ñòîéíîñòè íà ïàðàìåòúðà a óðàâíåíèåòî f(x) = a èìà ðåøåíèå? (2 ò.)

Çàäà÷à 2. Â ïðàâîúãúëíèÿ òðèúãúëíèê ABC ñ ïðàâ úãúë ïðè âúðõà C îçíà÷àâàìå:
äúëæèíàòà íà âèñî÷èíàòà CH ñ h, äúëæèíàòà íà ðàäèóñà íà âïèñàíàòà îêðúæíîñò ñ r è
ìÿðêàòà íà úãúëà ïðè âúðõà A ñ α.

à) Äà ñå ïðåñìåòíå îòíîøåíèåòî h/r, àêî α = 45o. (2 ò.)

á) Äà ñå ïðåñìåòíå úãúëà α, àêî CH ðàçïîëîâÿâà úãëîïîëîâÿùàòà íà ∠BAC. (2 ò.)

â) Äà ñå äîêàæå, ÷å
h

r
=

sin 2α

sinα + cosα− 1

è ÷å 2r < h ≤ r(1 +
√
2). (3 ò.)

Çàäà÷à 3. Äàäåíà å ïðàâèëíà òðèúãúëíà ïèðàìèäà ABCD ñ âðúõ D, äúëæèíà íà
âèñî÷èíàòà DH, ðàâíà íà 2

√
3 a è äúëæèíà íà ðàäèóñà AH íà îïèñàíàòà îêîëî îñíîâàòà

îêðúæíîñò, ðàâíà íà 2a.

à) Äà ñå äîêàæå, ÷å îáåìúò íà ïèðàìèäàòà å ðàâåí íà 6 a3. (2 ò.)

á) Äà ñå äîêàæå, ÷å äúëæèíàòà íà ðàäèóñà DO íà îïèñàíàòà îêîëî ïèðàìèäàòà ñôåðà
å ðàâíà íà 4a/

√
3 (2 ò.)

â) Íåêà γ å ðàâíèíàòà, ìèíàâàùà ïðåç òî÷êèòå A, B è öåíòúðà O íà îïèñàíàòà îêîëî
ïèðàìèäàòà ñôåðà. Äà ñå íàìåðè ðàçñòîÿíèåòî îò òî÷êà D äî ðàâíèíàòà γ. (3 ò.)
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ÒÅÌÀ 2

Çàäà÷à 1. Äàäåíà å ôóíêöèÿòà

f(x) = 61+x + 61−x

à) Äà ñå ðåøè óðàâíåíèåòî f(x) = 12. (2 ò.)

á) Äà ñå ðåøè íåðàâåíñòâîòî f(x) > 37. (2 ò.)

â) Çà êîè ñòîéíîñòè íà ïàðàìåòúðà a óðàâíåíèåòî f(x) = a èìà ðåøåíèå? (2 ò.)

Çàäà÷à 2. Òî÷êèòå A1 è B1 ëåæàò ñúîòâåòíî âúðõó ñòðàíèòå AC è BC íà △ABC ñ
ëèöå S, êàòî A1B1 ∥ AB. Íåêà

x =
|CA1|
|A1A|

> 0

à) Äà ñå äîêàæå, ÷å
|A1B1|
|AB|

=
x

x+ 1

è äà ñå ïðåñìåòíå x, àêî 2SCA1B1 = SCAB. (2 ò.)

á) Äà ñå èçðàçè x ÷ðåç ñòðàíèòå íà △ABC, àêî â ÷åòèðèúãúëíèêà ABB1A1 ìîæå äà ñå
âïèøå îêðúæíîñò. (2 ò.)

â) Äà ñå èçðàçè ïðîèçâåäåíèåòî SBB1A · SA1B1C êàòî ôóíêöèÿ F (x) íà x è äà ñå íàìåðè
íàé-ãîëÿìàòà ñòîéíîñò íà F (x). (3 ò.)

Çàäà÷à 3. Äàäåí å ïðàâîúãúëåí ïàðàëåëåïèïåä ABCDA1B1C1D1, â êîéòî |AB|/|BC| =
λ è äèàãîíàëíîòî ñå÷åíèå BB1D1D å êâàäðàò ñ äúëæèíà íà ñòðàíàòà b.

à) Äà ñå ïðåñìåòíå îáåìà íà ïàðàëåëåïèïåäà. (2 ò.)

á) Äà ñå ïðåñìåòíå úãúëà ìåæäó ðàâíèíàòà ABC1 è ïðàâàòà AC, àêî λ =
√
2. (2 ò.)

â) Äà ñå ïðåñìåòíå êîñèíóñà íà úãúëà ìåæäó ïðàâèòå AB1 è BD1, àêî λ = 1. (3 ò.)

Ìàêñèìàëíèÿò áðîé òî÷êè å 20. Îöåíêàòà ñå îïðåäåëÿ ïî ìåòîäèêà íà ÓÀÑÃ.

Çàì. ðåêòîð:

äîö. ä-ð àðõ. Íåäÿëêî Áîí÷åâ



ÓÀÑÃ, ïðèåìåí èçïèò ïî ìàòåìàòèêà, 13 þëè 2012 ã.

ÒÅÌÀ 3

Çàäà÷à 1. Äàäåíà å ôóíêöèÿòà

f(x) = 71+x + 71−x

à) Äà ñå ðåøè óðàâíåíèåòî f(x) = 14. (2 ò.)

á) Äà ñå ðåøè íåðàâåíñòâîòî f(x) > 50. (2 ò.)

â) Çà êîè ñòîéíîñòè íà ïàðàìåòúðà a óðàâíåíèåòî f(x) = a èìà ðåøåíèå? (2 ò.)

Çàäà÷à 2. Òî÷êèòå P è Q ëåæàò ñúîòâåòíî âúðõó ñòðàíèòå AC è BC íà △ABC ñ ëèöå
S, êàòî PQ ∥ AB. Íåêà

x =
|CP |
|PA|

> 0

à) Äà ñå äîêàæå, ÷å
|PQ|
|AB|

=
x

x+ 1

è äà ñå íàìåðè x, àêî 2SCPQ = SCAB. (2 ò.)

á) Äà ñå èçðàçè x ÷ðåç ñòðàíèòå íà △ABC, àêî â ÷åòèðèúãúëíèêà ABQP ìîæå äà ñå
âïèøå îêðúæíîñò. (2 ò.)

â) Äà ñå èçðàçè ïðîèçâåäåíèåòî SBQA · SPQC êàòî ôóíêöèÿ F (x) íà x è äà ñå íàìåðè
íàé-ãîëÿìàòà ñòîéíîñò íà F (x). (3 ò.)

Çàäà÷à 3. Äàäåí å ïðàâîúãúëåí ïàðàëåëåïèïåä ABCDA1B1C1D1, â êîéòî AB/BC = λ
è äèàãîíàëíîòî ñå÷åíèå BB1D1D å êâàäðàò ñúñ ñòðàíà b.

à) Äà ñå ïðåñìåòíå îáåìà íà ïàðàëåëåïèïåäà. (2 ò.)

á) Äà ñå ïðåñìåòíå úãúëà ìåæäó ðàâíèíàòà ABC1 è ïðàâàòà AC ïðè λ =
√
2. (2 ò.)

â) Äà ñå ïðåñìåòíå êîñèíóñà íà úãúëà ìåæäó ïðàâèòå AB1 è BD1 ïðè λ = 1. (3 ò.)
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